T.D. de mathématiques Math112 Boris Pasquier
Licence PCTU-PMTU-S1-1 boris.pasquier@ujf-grenoble.fr
Année 2006-2007

Devoir 1
Durée : 1h30

Aucun document n’est autorisé et la qualité de la rédaction sera prise en
compte.

Question de cours
Démontrer par récurrence que pour tout n € N on a

En k:M‘
2
k=1

Exercice 1

1. Résoudre pour z € C: 22 — (1 —4)z —i = 0.

2. Rappeler les formules d’Euler (c’est-a-dire exprimer cos x et sin x en fonc-
tion de e et 7).

3. Calculer le module et Pargument de 1 + € et —1 + €.

4. Calculer les sommes suivantes:

;2’2 Sk -1), Z(? + %i)% (Z)

k=0 k=0

Ecrire le dernier résultat sous la forme exponentielle.
5. Linéariser cos® z sin z.

Exercice 2
Soit z € C\{0,—1,1}. On note A, A’, M, M’ et P les points du plan d’affixes
respectives 1, —1, z, L et (2 + 1).
1. Montrer que P est le milieu du segment [M M’].
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2. Montrer que 'angle (PA, PM) est 'argument de
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3. Montrer que I'angle (PA’, PM) est 'argument de .
—_— —_—

4. En déduire que la droite (M M') est la bissectrice de 'angle (PA, PA").



Exercice 3

1. Soient A, B et C' trois propositions. Ecrire la table de vérité de A = B
et de (AN B)V (=C).

2. Soient A, B et C' trois sous-ensembles d'un ensemble E. Montrer que

AN(B\C) = BN (A\C).

Représenter cet ensemble dans un diagramme de Venn.



